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2. Calcula c‘j;OSXdX i I'area sotala corbadelafuncio f(x)=cosx en I'interval [0,p]
0

Lafunci6 cos x és positivaen gﬁ)’EQ i negativaen (?3, p9 Laintegral definida és
e 29 €2 o
p
(rosxdx=sin x| =sin(p) - Sn0=0
0
Pero |'area demanada sera
p
E p : o o
A= (pos xdx+|cposxdx = sin x]o2 +{sin x]‘; =dn¢g-+- Sn0+|sinp - sing—-
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3. Calculal'areaentred grafic delafuncié f (X) = (X- 1)(X? - X- 6) il'eix OX
Lafuncié tallal'eix OX en els punts x=1; x=-2 i x=3. Lagréfica és

+15

i@

Hi ha una zonaon lafuncié és positiva, d'area

1 1 4 3 2 1 ..
Of ()dx =¢fx® - 2x* - 5x+6)dx:X7- 2;( | +6XE _37 8@§9:§
-2 -2 -

i lasegonaon lafunci6 és negativa, d'area

3 4 3 2 \°
(x* - 2x* - Bx+6)dx| = X2 5i+6x3 :‘- 9. £‘=E
y 4 3 2 Oy 4 12| 3

L'areaquetancaéslasumade
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4. Calculal'areaentred grafic delafuncio segiient f (X) = X3 - 3X i I'eix OX

Lesarrels delafuncid son

x*-3x=0 P Xx(x*-3=0Pp x=

W
a o

Laderivadadelafuncié és
y'=3x*-3=3(x*-1)

positiva quan |X| >1. Téun maxim en x=-1i un minim en x=1. La grafica és

Observem com la funci6 té simetria imparella.
f(-X)=(-%7-3@-x)=-x>*+3x=- f(x)
L'areademanadaés el doble de
0 4 2 0 "
u
G- aax=2. 20 -8 909
--\/5 4 2 u_‘lg e4 Zﬂ 4

L'areaés —
2

5. Calculal'area delaregié compresaentreelsgraficsdelesfuncions f (X) = X? i
g(x)=-x>+8

L es dues funcions son dues parabol es, la primera concava de vertex (0,0), i la segona convexade vertex
(0,8).

Lesduesfuncions estallen en lasoluci6 del'equacio

X>=-x*+8 b 2x*=8 b x’=4 b x=%2

Lesgrafiques sén
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Fent servir lasimetriade les funcions |'area demanada és el doble de

2 2 3 i

(- X° +8- x*)dx =(§- 2x* +8)dx =~ 2X 4oy =2
3 K

0 0 Lo

. 64
L‘areaeseldoble:? u

- . 2 , 3x , y
6. Representa graficament lafuncio f (X) = x° +4x i g(Xx) :? . Calculal'areadelaregio
compresa entre elsdos grafics

Laprimeradelesfuncions és unaparabolai la segona unarecta. Les grafiques son

\ 512

{-6

Si resolem €l sistema format per les dues equacions obtenim de solucions x=0 i x=-5/2. L 'area demanada
sera

0
- 3X
- (X +4x- —)dx
s 2
2
L es dues funcions son negatives en l'interval, per aixd hem de considerar el valor absolut del resultat o

canviar el signe. El calcul és

& 0 0 .
Ac cx® u *_ e 5° . 5° ¢_125
§3 ol é g 3x2°  4xQ%y 48
7. Representa graficament la funcié f (X) =In X en I'interval [1,€]. Calcula |'area sota aquesta
corba en aquest interval

5x?
+ —
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La funcié In ésunafuncio creixent quan esta definida (per valors x>0). Lesimatgesde 11 e son,
respectivament, Oi 1. Lagréfica és

e
b

Hem de calcular

dn X dx

1

Si calculem per parts una primitivade In x obtenim
éu=Inx dv=dxu 1

A = e 1 ': - A = - = -

gnxdx=¢€, _1., -y U=xinx Ox;dx xInx- x=x(Inx- 1)
€ x H

| I'area demanada

A=x(In x-1)]{ =e(ne- )- 1(n1- 1) =ex0- 1x- 1) =1u?

8. Lafuncio f(X) = X? - X* presentasimetriaparellaen el seu grafic. Calcula l'area sota aquesta
corbail'eix OX. Potsfer-ho calculant nomésunaintegral?

Lagraficadelafuncio6 és

1—@.2

L'area estadefinidaen I'interval [0,1]. Sera el doble del valor de laintegral

1 <1
- )dx = X - Xsﬂ =e
( 3 54 1

4
d'on I'area demanada és — U®
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9. Calcula I'area ombrejada en lafigura. Lesfuncionsrepresentadesson f (X

_(x-2)?
)= 2

g(x) = - X* +2x
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Elspuntsdetall deles duesfuncions son les solucions del sistema d'equacions

py=-xt+2x (x- 2)?
i (x-2? b -x*+2x= 5 P - 2x* +4x=x?- 4x+4
fY= 72

les solucions de |'equacié son

1= 2
8+x.64-48 8zx4
3x°-8x+4=0 b x= = :J{_Z
° ° {3
L'area senyalada com A seralaintegral
2 2
*x- 2)? 0 9Bx 7 - 12x+40
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0 4 o 0 4 2
2
1 abx® ) s  1a5x2° 6x° 4X0 10
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L'areamarcada B és

Bzc‘g X? + 2X- x-2 gdxz &8 OX” +12X 4gdx
2 4 g 2 4 2
3 3
deresultat
2
2@ 5x° a
B:E-SL+6XZ-4xju :E
4 3 412 81

3
L'areademanada éslasumade A+B

1

10. Calculal'area compresa entre el graficdelafuncio f (X) ==, I'eix d'abscissesi les ordenades
X

x=1i x=2

Hem de calcular

2

O—‘ldx:Inx >=In2-In1=In2
v 1

1



Lagraficadelafuncio és

1
11. En una comarca € riu adopta laformadelafuncié f (X) :ZXS- X* + X i estallat per un

cami quetéladireccié positiva del'eix OX. Prenent com unitat el Km calcula el valor dela
superficie del camp comprésentree riui el cami

8.5

+-B.5
Lafuncié

1
f(X)==x3- X +X
(=5

tallal'eix OX enx=0i en les arrels de I'equaci6

1
sz - x+1=0
gue és x=2. Hem de calcular I'area definida per
2 .. 4 3 2 p2
u
éﬁ_x:*_ x2+xgdxzi_i+x_u =1- §+2:1
.ed 2} 16 3 2y 3 3

12. Trobal'area dela zona limitada per lesfuncions f (X) =x® i g(X) = 2x

Lesfuncionsestallenen X =0i X = i«/E .Lagraficaés
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Si aprofitem lasimetriade lafuncio, |'area demanada sera el doble de
W2
V2 3 , XU
g2x- x)dx=x"- —3 =2-1=1
0 4 U
13. Troba I'area compresa entrelesfuncions f (X) = X2 i g(X) = /X

Lesfuncionsestallen en x=01i x=1. Lagréficaés

1-1
Hem de calcular

3

0

14. Calcula |'area determinada per lafuncio y = X% - X i I'eix d'abscisses.

Lessolucionsde X° - X =0 son x=0, x=-1i x=1. Lagraficadelafunci6 és



i
-1
. -2 .
Fent servir lasimetria de lafuncié, |'area demanada sera el doble de laintegral
.0
° x* x20 @ 161

X - X)dXx="—- — = :
gx - Qdx= 20, &4 2g 4

-1

L'area que tancalafuncio és E u?



